Trigonometria

Fogalom

A trigonometria sz0 jelentése magyarul: haromszogtan. Igazandibol nem is ezt a cimet kellett
volna adnunk, helyesebb lenne a goniometria, de még igy is sokakat elriaszt ez a cim, nem
kellene tovabb riogatni a kedves olvasot.

Honnan is induljunk el? Eldszor is mindenki emlékszik még rd, hogy a haromszogek kozott
vannak hasonléak. Akkor bizony a derékszogli haromszogek kozott is vannak hasonldak. A
hasonl6 haromszogekben az oldalak aranya egyenlé. A derékszogli haromszogek valamelyik
hegyesszoge meghatarozza magat a haromszoget hasonlosdg szempontjabdl, azaz ha két
derékszogli haromszdgnek megegyezik még egy szdge, akkor Ok ketten egészen biztosan
hasonldak. Akkor viszont a megfelelé oldalak ardnya megegyezik, vagyis mindig ugyanannyi,
csak a szogtél fiiggben valtozik. fgy kapjuk a szogfiiggvényeket.

A szogfliiggvények tehat eredetileg a derékszogli haromszogben eléforduld szogekhez
(hegyesszdg) rendelnek hozza valos szadmokat (oldalak ardnya). Példaul sina jelenti az a fokos
derékszogli haromszogben az a fokkal szemkozti befogd €s az atfogd aranyat (hanyadosat).
Ezek utan kideriilt, hogy a szinusz, koszinusz, tangens ¢és tarsai egy csomé helyen (példaul
fizika) jol hasznalhatdéak lennének, de nagyobb szogeknek is kellene, hogy legyen szinusza
meg koszinusza.

Ezért a szogfiiggvények fogalmat Kiterjesztették, hasonléan, mint ahogy azt a
hatvanyozasnal lattuk.

Vettek egy egységsugaru kort, beletették egy koordinata rendszerbe, annak is a kozepébe.

(1.0)

Vették tovabba az origobdl az (1,0) pontba mutato helyvektort és azt mondtak: ezt a vektort el
kell forgatni a fokban és ahova a vektor végpontja keriil, annak a pontnak a koordinatait. Az
els6 koordinata lesz a koszinusza, a masodik pedig a szinusza.
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Ez azért volt jo, mert igy hegyesszogek esetében ugyanazt az eredményt kapjuk, mint
haromszdggel szdmolva, viszont igy barmekkora szognek van szogtiiggvénye.

Utols6 1épésként az volt mar csak hatra, hogy ne szdgekhez rendeljiink valds szamokat,
hanem valés szamokhoz rendeljiink valos szadmokat, igy a szogeket nem fok-perc-
mésodpercben, hanem radidnban kell megadni. igy mar minden valds szamnak van szinusza
¢s koszinusza.

Jelolés

Ha szdgekrdl beszEliink, akkor a szogeket a gorog abécé bettiivel szoktuk jeldlni: a, B, v, ha
viszont valds szdm szinuszarol beszéliink, akkor az x,y,z betiiket hasznaljuk.

ha tehat azt latjuk, hogy sin a =1, akkor erre azt valaszoljuk, hogy a = 90° + k360°, ha viszont
az van elottiink, hogy sinx=1, akkor mindenképpen tigy helyes, ha azt valaszoljuk:
x=n/2+k2m.

Tulajdonsagok, definiciok

Rengeteg azonossag, Osszefliggés alkalmazhato ebben a témakorben, csak egy-két fontosabb:
sin’x+cos’x=1 (ez a Pithagorasz-tétel szogfliggvényekkel leirva!)

Sin2x=2sINXCOSX

C082X=C0sX-sin’x

¢s még hosszasan sorolhatnank, de nem tessziik, mindenki legnagyobb 6romére.

Miveletek

Kiilonosebb dolgunk nem lesz a szogfiiggvényekkel, Analizisbdl eléfordulhat, hogy
derivalnunk kell 6ket, ahhoz viszont ennyi ismeret boven elegendo.

Kapcsolat, megjegyzések
Csak kozvetve talalkozunk veliik Analizisbol.
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